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ANGULOS EN LA CIRCUNFERENCIA y TEOREMAS

DEFINICIOMNES

CIRCUNFERENCIA: D[ado un punto O v una distancia r, se llama / r 0: Centro
circunferencia de centrc O v radic r al | o Radio
conjunto de todos los puntos del plano que &) C{O,r) =((0,r)
estan a la distancia r del punto O, _/

RADIO: Trazo cuyos extremos son el centro de la
circunferencia y un punto de ésta (OC ).

CUERDA: Trazo cuyos extremos son dos puntos de una 5 diametre ag:-::
- . . hE ) DI radio T
circunferencia (DE) II'). e _/Jﬁ-

DIAMETRO: Cuerda que contiene al centro de la P ‘: T /Q
circunferencia ( BC ). M

tangente

SECANTE: Recta gue intersecta en dos puntos a la circunferencia ['P_'Q ).

TANGENTE: Recta que intersectz a la circunferencia en un solo punto (T_M ). T punto de
tangencia.

ARCO: Es una parte de la circunferencia determinada por dos puntos distintos de
ella { CE).

ANGULO DEL CENTRO: Es todo &ngulo interior cuyo vértice es el centro D \

de la circunferencia y sus lados son radios de la ' (o]

misma (0 DOE). _/
E

ANGULO INSCRITO: Ez todo angulo cuyo vértice es un punto de la |
circunferencia y parte de sus rayos son cuerdas et |
de ésta (11 GHF). /

EJEMPLO
1. éCudl{es) de las siguiente opcionas es falsa?

A)  El didmetro de una circunferencia es el doble que la de su radio

B} Lz mavor cuerda de una circunferencia es el dizmetro

C)  En circunferencias congruentas los radios son congruentes

D) Al cortarse dos cusrdas en el centro de la circunferencia forman angulos del centro
E)  Por tres puntos cualesquiera siempre pasa una circunferencia
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MEDIDA ANGULAR DE UN ARCO

En toda circunferencia la medida angular de un arco es igual a la '&
medida del angulo del centro que subtiende dicho arco. E

DE = DOE = a

TEOREMA

Todo angule inscrite en una circunferencia tiene como medida la mitad del angulo del centro que
subtiende el mismao arco.

™
1

I | bt
=]

A~ "B

O icentro de la circunferencia

EJEMFLOS

1.  En la circunferencia de centro © (fig. 1), AB es didmetro. Entonces, el valor de e =s

A) 100
B) 200
C) 400
o) ago
E) 1400 Fig. 1
2. En la circunferencia de centro O (figura 2J, se cumple que BA = BC Y

BED + BC = 34B. Entonces, la medida del o x s

450
600
720

D
g40 0
agoe a Fig. 2
T E

DBoEE
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TEOREMA

Todos los angulos inscritos en una circunferencia que subtienden un mismo arco tignen igual
meadida

TEOREMA
Todo angule inscrite en una semicircunferencia es recto.

C

/7 0 centro de la circunferencia
ACB = 90° A s B

EJEMPLOS

1. En el cuadrildtero inscrito en la circunferencia de la figura 1, o - g = 1200, S| v =

ra| |

écuanto mide el angulo x?

A) 300
B) 75°
c) 105°
D) 1500
E) 1550 Fig. 1

2. En la circunferencia de centro © de la figura 2, AB es diametro y €A = BD.
Si 8a=3m + 10 vy &l ADC = 3m - 10, entonces 0 x + 0y =

A) 1700

B) 1600 y. D
C) 1500

D) 1400

E)

1200 A\b/'a Fig. 2
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TEOREMA

Si un radio de una circunferencia es perpendicular a una cuerda, __
entonces la dimidia y viceversa.
f Q

“ AB C=C

|
|
A\C /B
TEOREMA D

Si un radio de una circunferencia es perpendicular 2 una cuerda,
entonces dimidia al arco que subtiende |z cuerda v viceversa.

i

—_

=}

OD"AB U Ab = DB

EJEMFPLOS

1.  En la circunferencia de centro © de la figura 1, OD L AB. Si AC =4 cm, oc = % C vy

DC = % BC, entonces OD mide

A) 2cm /G\
Fig. 1
B

|
B) 3cm A
C) 4cm
D) 5cm O
E) 10cm

2.  En la circunferencia de centro O de la figura 2, 2D = DC. Si RCBD =4a y RDCB = g,
entonces o mide

A} o / \

B) 3o / o] -
Fig. 2

C) 540 | J| 19

D) 7ao A D c

El Mo se puede determinar

—
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TEOREMA

La rectz tangente a una circunferencia es perpendicular a2l radio en el punto de tangencia.

QP tangente en P = QP L OP / \
| 0
|\ ro|

Los segmentos tangentes trazadoes desde un punto a una circunferencia, son congruentes,

PA = PB /F;>P
\ A

1. En la figura 1, PT es tangente a la circunferencia de centro O v OT es radio. Si OF = 10
y OT =5, entonces PT =

a) VIS /7\p
B) 543 I L E
N

TEOREMA

EJEMFPLOS

C) 545
D) 15
E)] 20

Fig. 1

2. En lz figura 2, PQ y PR son tangentes a la circunferencia de centro O, en @ v R
respectivamente, Si JPQR=6t-2 v PRQ = 4t + 22, entonces la medida del angule

QPR es Q_
Ay 1z0 \
B) 400 ,
cy 700 P «0 Fig. 2
D)  Otro valor
El  MNo se puede determinar

R

3. En la figura 3, DE es tangente a la circunferencia de centro O, en D. éCuil es el valor del
1 WP

Ay 360 |/ Q \ E_—7
B) 2g° Al I S
Cc) 18° —

D) 129 \

El  Falta informacion D Fig. 2
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EJERCICIOS

1. En lz circunferencia de centro O de la figura 1, O BAC + 0 BDC = 809, Entonces, 0 BOC
mide

&) Faltz informacian

B) 809
C) 609 Fig. 1
D) 409
E) 209

2., O es centro de lz circunferencia de la figura 2, v QROP es cuadrado. £Cuanto mide el

angulo RSP?
&) 22,50 S
B) 300

C) 450 P 0 | Fig. 2
D) 60°
E) 900

3.  En la circunferencia de centro ©, 0 BCD = 1252 (fig. 3). Entonces, 0 BAD mide

A) 550 -
B) 600 D

C) 450

D) 650

) A
E} No se puede determinar

O
m

Fig. 3

4,  En lz circunferencia de centro O, 0 DCB = 13072 (fig. 4). Entonces, la medida del angulo x
es

&)  Faltan datos para determinarlo

B) 409
C) 559
D) @59
E) 709

Fig. 4
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5.  En la circunferencia de centro O (fig. 5), 0 AQCB = 20 ABD. {Cugntoc mide el angule ACB?

A) 22,50

B) 300

C) 400

D) 450

E) 900 Fig. 5

. En la circunferencia de centro O de la figura &, ﬁ, ) ¥ CB son secantes. Sio = 800 ¥
g=250° 0 x=

[
A 650
B) 750
C) ago
D) 1009
E) 1300 _
%/a B\
Fig. 6

7. 0 es centro de la circunferencia de la figura 7, 0 POQ = 0 QOR = 0 ROS y 0 RSO = 720,
dCuanto mide 2l dngulo PTQ?

A) 540
B) 369
) 350 | o |
D) 270
E) 189
< Fig. 7
Q R
8. BC es un cuarto de circunferencia con centro en A (fig. 8). Si BD = AB, entonces 0 DAC
mide C
M [
A) 150
B) 300
C) 450 - _
D) 600 Fig. 8
E) 750 iy B
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Q. AC ¥ BE son didmetros de la circunferencia de centro O (fig. 9). Si0 AQCB = 2-0 BOC,
entonces el 0 BDC mide

I m
=
o
]

A) 300

B) 450 '

) 600 _

D) 1200 Fig. 9

E} Mo se puede detarminar

10. En la figura 10, la circunferencia tiene centro en O, El valor del angule = es

A) 12,250 _

c) 250

D) 37,50 Al @ D

E) 500 ’
B

11. La circunfersncia de la figura 11, tiene centro en ©. Si el 2ngulo inscrito ACE mide 200,
écual es el valor del o ABO?

Ay 709 / \I Fig. 11

Fig. 10

B) 400 [

C) 330

D) 200 A

E) 109 -

12. En la circunferencia de centro O (fig. 12), OD L AB. Si AC = 3x + 5 vy BC = % + 15,
entonces AB mide

aA) s

B] 10 / O B Fig. 12
c) 15
D) 20 A c
E) 40
D
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13. Enla figura 13, la circunferencia de centro O estd inscrita en el sABC, siendo D, F v E
los puntos de tangencia. Si 80 =4 cm, DE=6cm v CE= 2 cm, entonces el perimetro
del trignoulo es

A) 12 cm
B) 15cm Fig. 13
C) 18 cm
D) 21cm
E}) 24cm

14, BB es didmetro de la circunferencia de centro © (fig. 14). La medida del © ABC s= puade
determinar si:

(1) AB = 2AC
(2) © COB =27 ADC

} (1) por si sola
B)  (2) porsisola

V Ambas juntas, (1) vy (2)
D)  Cada una persisola, (1) 6(2)
E)  Se requiers informacion adicicnal

15. En la circunferencia de centro O de |a figura 15, AD v BC son didmetros. Se puede conocer
el valor de x si:

(1) €A =110e
(2} ACEB + 0 ADB = 709

Aa) (1) por sisola

B} (2) por sisola

C)  Ambas juntas, (1) vy (2)

D)  Cada una por sisola, (1) 4 (2)
E)  Se reguiers informacion adicicnal

Fig. 15
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RESPUESTAS
jemplos
Pags. 1 2 3
1 E
2 - C
3 C 8]
4 o A
5 B B [

10

CLAVES PAG. 6

[ I Ay TR oS

oW ENm

2o,
W mmg

11.
12,
13.
14,
15.

oo mmI=




